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Γ Ρ Α Π Τ Ε Σ  Π Ρ Ο Α Γ Ω Γ Ω Γ Ι Κ Ε Σ  Ε Ξ Ε Τ Α Σ Ε Ι Σ 

Π Ε Ρ Ι Ο Δ Ο Υ  Μ Α Ϊ Ο Υ – Ι Ο Υ Ν Ι Ο Υ  2011 

Τ Α Ξ Η  Α 

 

Μ Α Θ Η Μ Α:  Α Λ Γ Ε Β Ρ Α 

 

 

Θέμα 1ο 

Α. Α1. Για τους πραγµατικούς αριθµούς �, �,να αποδείξετε ότι: |�. �| � |�|. |�|.                                    Mον.5 

     Α2. Να συµπληρώσετε τις σχέσεις: i.  � � 0, 	��	 �   ii. |� 
 �| � � � �                                Μον.2Χ2=4                                                                                                                             

Β. Β1. Πότε λέµε ότι µια συνάρτηση  είναι γνησίως φθίνουσα σε ένα διάστηµα � του πεδίου ορισµού της;  

     Β2. Πότε λέµε ότι µια συνάρτηση  µε πεδίο ορισµού ένα σύνολο � είναι άρτια;                        Μον.3Χ2=6                                                                                                     

Γ. Να χαρακτηρίσετε στο γραπτό σας µε Σωστό ή Λάθος κάθε ένα από τους παρακάτω ισχυρισµούς: 

    α. Αν � � 0 ,τότε: |�| � |�| � � � �|�| ή � � |�|. 
    β. Αν � � 0,� ακέραιος και � θετικός ακέραιος,τότε:  ��� � √���

. 

    γ. Για κάθε πραγµατικό αριθµό � ισχύει: √��� � √�.                                                                         

    δ. Στο παρακάτω σχήµα δίνονται οι γραφικές παραστάσεις των συναρτήσεων ��� � ��, �  !  και "��� � 2��, �  !.        

Η $% είναι η γραφική παράσταση της " και η $� είναι η γραφική παράσταση 

της .  

 

      

    ε. Το τριώνυµο ��� � ��� 
 4� 
 1, �  !,για � � 2 παρουσιάζει µέγιστη τιµή. 

                                                                                                                                                         Μον.2Χ5 =10                                         

                                                                                                                                                                                                

Θέμα 2ο  

α. Να λύσετε την εξίσωση |2� � 1| � 3 � 0.                                                                                          Μον.12                   

β. Θεωρούµε τη συνάρτηση  ��� � 
)*+,)-.|�)+%|+/ 

     i. Να βρείτε το πεδίο ορισµού της .                                                                                                     Μον.6 

     ii. ∆είξτε ότι  η γραφική παράσταση της  έχει µε τον άξονα �′� ένα µόνο κοινό σηµείο το οποίο να   

         βρείτε.                                                                                                                                                 Μον.7 
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Θέμα 3ο 

Θεωρούµε το τριώνυµο ��� � ��� 
 � 
 
0*-,
0-%  , 1 � �1 

α. Να βρείτε τις τιµές του 1 για τις οποίες είναι �0� � 3.                                                                      Μον.13 

β. Αν  1 � �2,τότε: i. Να βρείτε το πρόσηµο του τριωνύµου ���.                                                          Μον.5 

                                 ii. Να βρείτε εξίσωση 2
ου 
βαθµού που έχει ρίζες τους αριθµούς �1�, �2�.            Μον.7 

 

Θέμα 4ο 

∆ίνεται η εξίσωση �� � 2κ� � 2κ 
 1 
 �λ 
 1��3� � 2 � 0  (1). 

α. ∆είξτε ότι για οποιαδήποτε 4, 1  ! η (1) έχει ρίζες πραγµατικές και άνισες.                                       Μον.4 

β. Αν η (1) έχει ρίζες αντίθετες να βρείτε τα 4, 1.                                                                                       Μον.7 

γ. Αν 4 � 1,1 � �1 και �% η θετική ρίζα της (1),τότε: 

    i. ∆είξτε ότι: 52�%6 � √2.                                                                                                                       Μον.7 

    ii. Να λύσετε την ανίσωση 2|3� � 1| � �%� 
 |1 � 3�|.                                                                      Μον.7 
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Ε Ν Δ Ε Ι Κ Τ Ι Κ Ε Σ  Α Π Α Ν Τ Η Σ Ε Ι Σ 

 

Θέμα 1ο 

Α1. Σχ. βιβλίο σελ.38 

Β1,Β2. Σχ. βιβλίο σελ.129,132 

Γ. α . Σωστό 

    β. Λάθος 

    γ. Λάθος 

    δ. Λάθος 

    ε. Σωστό
 

Θέμα 2ο 

α.  |2� � 1| � 3 � 0 � |2� � 1| � 3 � 72� � 1 � �3 � � � �1ή2� � 1 � 3 � � � 2 9. 
β.  i. Πρέπει |2� � 1| � 3.Με βάση το α) είναι � � �1 και � � 2.Άρα :; � !— =�1,2>. 

     ii. ��� � 0 � �� � 5� 
 6 � 0.� � �� � 4�A � 25 � 24 � 1.�%,� � +BC√D
�E � ,C%

�  � F�1 � 2�2 � 3 9. 
Η τιμή �% � 2 απορρίπτεται γιατί δεν ανήκει στο πεδίο ορισμού της συνάρτησης.Άρα είναι � � 3,οπότε η $; έχει με τον άξονα �G� ένα μόνο κοινό σημείο το H�3,0�. 

 

Θέμα 3ο 

α. �0� � 3 � 
0*-,
0-%  � 3 � 

0*-,
0-%  �3 � 0 � 

0*+/0-�
0-%  � 0 � �1 
 1��1� � 31 
 2� � 0. 

• 1 
 1 I 0 � 1 I �1. Οι ρίζες του τριωνύμου 1� � 31 
 2 είναι 1,2. 

   1 �∞                        -1                              1                         2                          
∞ 

 1 
 1 

 

              �               0             
 

 
 

 
 

 1� � 31 
 2 

 
 

 

            
              0           �          0                 
 

K�1� �             
              0           �          0                 
 

 

Από τον παραπάνω πίνακα προσήμων προκύπτει ότι 1  ��∞, �1� L 21,23. 

β. Για 1 � �2 το τριώνυμο γράφεται ��� � ��� 
 � � 9. 

    i. Η διακρίνουσα του τριωνύμου είναι � � �� � 4�A � 1 � 36 � �35 � 0 και επειδή � � �1 � 0 εί- 

       ναι ��� � 0 για κάθε �  !. 

    ii. Έχουμε �1� � �9 και �2� � �11. N � �9 
 ��11� � �20 και K � ��9���11� � 99. 

      Άρα η ζητούμενη εξίσωση είναι �� � N� 
 K � 0 � �� 
 20� 
 99 � 0. 
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Θέμα 4ο 

Η (1) γράφεται �� � 2�κ � 1�� 
 �λ 
 1��3� � 2 � 0. 

α. � � �� � 4�A � 2�4 � 1�� 
 �1 
 1��3� 
 8 � 0.Άρα η εξίσωση έχει ρίζες πραγματικές και άνισες. 

β. Αφού η εξίσωση έχει ρίζες αντίθετες πρέπει N � � B
E � 0 � � � 0 � �κ � 1�� 
 �λ 
 1�� � 0 � 

    4 � 1 � 0 � 4 � 1 και 1 
 1 � 0 � 1 � �1. 

γ. Για 4 � 1 και 1 � �1 η εξίσωση γίνεται �� � 2 � 0 � �� � 2 � � � C√2 . 

    Είναι �% � √2. 

    i. 52�%6 � 52√26 � 5√2�2 6 � √2/R � √2 . 

    ii. 2|3� � 1| � |1 � 3�| � �%� � |3� � 1| � 2 � �2 � 3� � 1 � 2 � �1 � 3� � 3 � � %
/ � � � 1. 

 


